
Análisis Matemático I

1. En el intervaloED�0; 1� se define la distancia:
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Prueba que.E; �/ es un espacio métrico completo y que la distancia� es equivalente

a la distancia usual enE.

2. Sea.E; d/ un espacio métrico yK � E un compacto no vacío. Prueba que hay

elementosa2K, b 2K tales que diam.K/ D d.a; b/.

3. SeaA � R
n un conjunto abierto no vacío y distinto deR

n. Para cadap 2N se define:
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Prueba que:

a) Kp es compacto yKp �
ı

KpC1.

b)
1
[

pD1

Kp D A.

c) Si K � A es compacto, existe unp 2N tal queK � Kp.

4. Sea.E; d/ un espacio métrico completo y para cadan2 N seaFn � E un conjunto
cerrado no vacío. Supongamos queFnC1 � Fn para todon2N y que lKımfdiam.Fn/g D 0.

Prueba que
\

n2N

Fn ¤ Ø.


