Analisis Matematico |

1. En el intervaloE =]0, 1] se define la distancia:
1 1
p(x,y)=|=-—= V(x,y) € EXE
Xy
Prueba quéE, p) es un espacio métrico completo y que la distapaa equivalente

a la distancia usual efi.

2. Sea(E,d) un espacio métrico Y C E un compacto no vacio. Prueba que hay
elementos: € K, b € K tales que diaitK) = d(a, b).

3. Sead C R”" un conjunto abierto no vacio y distinto B&. Para cada € N se define:
: 1
K, = {xeR” CIX|| < p, dist(x, R"\ 4) > —}
n

Prueba que:

a) K, es compacto K, C K,4;.

b)GKp:A.

p=1
c) Si K C A es compacto, existe yne N tal queK C K,,.

4. Sea(E,d) un espacio métrico completo y para cadaN seaF,, C E un conjunto
cerrado no vacio. Supongamos dgg.; C F, paratodo: € N y que im{diam(F,)} = 0.

Prueba qud | F, # @.

neN



